Formulario Integrali Impropri

CONVERGENZA DI INTEGRALI IMPROPRI

f(x)=0 VxeE (dove E & lintervallo di integrazione)

DEFINIZIONE DI CONVERGENZA IN SENSO IMPROPRIO

1. Sia I =(a,b] unintervallo tale che la funzione f (x) risulta continua sull’intervallo e sia tale che
b
limf(x) =0 , la funzione € integrabile in senso improprio se limJ-f (x)dx esiste ed é finito.
Xx—a xX—a
2. Sia I non limitato superiormente o inferiormente, ad esempio I =[a,+x) , esia f(x) una funzione

b
continua su tale intervallo, allora si dice integrabile in senso improprio se lim If (x) dx esiste ed &
b—>+w0
a

finito.

CONDIZIONE NECESSARIA ALLA CONVERGENZA

+00
Un integrale del tipo J. f(x)dx pud convergere soltanto se limf(x) =0
X—>00

CRITERIO DEL CONFRONTO

se J.f(x)dx =40 = _[g(x)dx = +00

Se 0L f(x)<g(x) VxeE = £ £
seJ.g(x)dx<oo = J-f(x)dx<oo

CRITERIO DEL CONFRONTO ASINTOTICO

Se lim S
xa g (x)

=l e Hu{oo} allora si puo dire che:

se l#0 e l#0 = f(x) e g(x) hanno lo stesso comportamento
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Formulario Integrali Impropri

se =0 = seJ.g(x)dx<oo = J-f(x)dx<oo

se [ =00 :sefg(x)dx=oo :>If(x)dx=oo

INTEGRALI PER CONFRONTO ASINTOTICO

Tld o sea<l
—dx =
" x? <o se a>1
Jl-ld o sea>1
—dax =
o X" <o se a<l

T ] o sea<l
j —dx=
> xlog® x <o se a>1

f(x) asegno variabile su £ (dove E & I'intervallo diintegrazione)

CRITERIO DI ASSOLUTA INTEGRABILITA

[lfeoldc<ee = [feodx <o

j|f(x)|a’x =+00 =>non si puod concludere niente sulla convergenza dell’integrale
E
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